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Φυλλάδιο 2

1). Να εξετάσετε κατά πόσο οι ακόλουθες συναρτήσεις f, g, h, είναι ομοιόμορφα συνεχείς ή όχι (με
απόδειξη):

i) f : (0, 1)→ R, f(x) = sin
1

x
, ∀x ∈ (0, 1).

ii) g : (1,+∞)→ R, g(x) =
x2 + x

x+ 2
, ∀x > 1.

iii) h : (1,+∞)→ R, h(x) =
x3

x+ 2
, ∀x > 1.

2). ΄Εστω f : (0,+∞)→ R, παραγωγίσιμη συνάρτηση για την οποία επιπρόσθετα ισχύει:

|f ′(x)| ≤ 2016, ∀x > 0.

Αποδείξτε ότι η f είναι ομοιόμορφα συνεχής.

3). ΄Εστω ∅ 6= A ⊆ R και f : A→ [2016,+∞) είναι ομοιόμορφα συνεχής συνάρτηση. Αποδείξτε ότι
και η συνάρτηση

1

f
: A→ R,

είναι ομοιόμορφα συνεχής επίσης.

4). ΄Εστω f : (1,+∞) → R συνεχής συνάρτηση. Εάν επιπρόσθετα ο περιορισμός f |(1, 2] της f στο
(1, 2] είναι ομοιόμορφα συνεχής (στο (1, 2]), αποδείξτε ότι η f έχει συνεχή επέκταση στο R.

Υπόδειξη: Αποδείξτε αρχικά ότι το όριο limx→1+ f(x) υπάρχει.

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!
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