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ΜΙΓΑΔΙΚΗ ΑΝΑΛΥΣΗ

Φυλλάδιο 1

1). Αν z1, z2, , zn ∈ C, αποδείξτε ότι ισχύει:

|z1 + z2 + · · ·+ zn| ≤ |z1|+ |z2|+ · · ·+ |zn|.

Αν z1 · z2 · · · zn 6= 0, πότε ισχύει

|z1 + z2 + · · ·+ zn| = |z1|+ |z2|+ · · ·+ |zn|?

2). α) Βρείτε (με δύο τρόπους) όλους τους μιγαδικούς z ∈ C που ικανοποιούν

z2 = −i.

β) √
−i =?.

3). Αν |z| < 1, |w| < 1, αποδείξτε ότι ∣∣ z + w

1 + zw

∣∣ < 1.

4). Αν θ, φ ∈ R, αποδείξτε ότι
|eiφ − eiθ| ≤ |φ− θ|.

Υπόδειξη: 1− cos 2x = 2 sin2 x.

5). Για α, β ∈ R να λυθούν τα συστήματα[
ex cos y = α,
ex sin y = β

] [
ex

2−y2 cos 2xy = α,

ex
2−y2 sin 2xy = β

]

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!
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