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Φυλλάδιο 9

1). ΄Εστω a, b ∈ R, με a2 + b2 < 1. Να υπολογίστε το ολοκλήρωμα∫ 2π

0

dθ

a cos θ + b sin θ + 1
.

2). ΄Εστω α ∈ (−1, 1). Να υπολογίστε το ολοκλήρωμα∫ +∞

0

xα

1 + x2
dx.

3). Να υπολογίστε το ολοκλήρωμα ∫ +∞

0

(
sinx

x

)2

dx.

Υπόδειξη: Ολοκληρώστε κατάλληλα την

e2iz − 1− 2iz

z2
.

4). Να υπολογίστε το ολοκλήρωμα ∫ +∞

0

lnx

1 + x2
dx.

5). Για x ∈ R, x ∈ (−1/4, 1/4), αποδείξτε ότι
+∞∑
n=0

(
2n
n

)
xn =

1√
1− 4x

.

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!
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