
Τρίτη 12 Νοεμβρίου 2013

Α. Τερτίκας

ΑΝΑΛΥΣΗ ΙΙ

(Φυλλάδιο 5)

1). Βρείτε όλες τις Riemann ολοκληρώσιμες συναρτήσεις (στα φραγμένα διαστήματα) f για τις οποίες
ισχύει:

f(t) = 1 +

∫ t

0

f(s) ds, t ∈ R.

2). ΄Εστω f ∈ C([0,+∞)) είναι τέτοια ώστε να ικανοποιεί:

f(t) ≤ 1 +

∫ t

0

f(s) ds, t ≥ 0.

Αποδείξτε ότι

f(t) ≤ et, t ≥ 0.

3). Αποδείξτε ότι υπάρχουν άπειρες συνεχείς συναρτήσεις f : [0,+∞) → R τις οποίες και να προσ-
διορίσετε, που να ικανοποιούν:

f 2(t) = 1 +

∫ t

0

f(s) ds, t ≥ 0.

ΚΑΛΗ ΕΠΙΤΥΧΙΑ!
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