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Α. Τερτίκας

ΣΥΝΗΘΕΙΣ ΔΙΑΦΟΡΙΚΕΣ ΕΞΙΣΩΣΕΙΣ

Φυλλάδιο 1

1. Να λυθεί το Πρόβλημα Αρχικών Τιμών

y′(t) + αy(t) = β, t > 0,

y(0) = c,

όπου α, β, c ∈ IR. Στη συνέχεια να αποδείξτε ότι αν α > 0, τότε

lim
t→+∞

y(t) =
β

α
.

2. Να λυθεί το Πρόβλημα Αρχικών Τιμών

y′(t) = t y2(t), t > 0,

y(0) = 1.

Στη συνέχεια να αποδείξτε ότι

lim
t→+

√
2
−
y(t) = +∞.

3. ΄Εστω y : [0,+∞) → IR είναι διαφορίσιμη συνάρτηση για την οποία ισχύει

y′(t) + αty(t) > 0, t > 0,

y(0) = 0.

Να αποδείξτε ότι

y(t) > 0, t > 0.
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