
ΜΑΘ 237 – ΑΡΙΘΜΗΤΙΚΗ ΓΡΑΜΜΙΚΗ ΑΛΓΕΒΡΑ
ΦΥΛΛΑ∆ΙΟ ΑΣΚΗΣΕΩΝ 1

1. Να δειχτεί ότι ο τριδιαγώνιος πίνακας

A = trid (−1, 2,−1) =




2 −1
−1 2 −1

. . . . . . . . .
−1 2 −1

−1 2



∈ Rn,n

είναι ϑετικά ορισµένος.
2. Να δειχτεί ότι ο τριδιαγώνιος πίνακας A = trid (1, α, 1) ∈ Rn,n, µε

α ≥ 2, είναι ϑετικά ορισµένος.

3. ∆ίνεται ο πίνακας A =




1 α α
α 1 α
α α 1


 ∈ R3,3. Να ϐρεθούν όλες οι τιµές

του α για τις οποίες ο A είναι ϑετικά ορισµένος.

4. ∆ίνεται ο πραγµατικος συµµετρικός πίνακας A =




9 6 3
6 8 4
3 4 3


 ∈ R3,3.

(α΄) Να δειχθεί ότι ο A είναι ϑετικά ορισµένος.
(ϐ΄) Να ϐρεθούν οι παράγοντες L και LT της παραγοντοποίησης Cho-

lesky του A.
(γ΄) Να ϐρεθούν οι παράγοντες L και U της LU παραγοντοποίησης

του A.
(δ΄) Να ϐρεθεί ο αντίστροφος του A χρησιµοποιώντας την ανάλυση

Cholesky του A.

5. ∆ίνεται ο πραγµατικος συµµετρικός πίνακας A =




3 α 1
α 2 α
1 α 3


 ∈ R3,3.

Να ϐρεθεί η περιοχή για την πραγµατική παράµετρο α για την οποία ο
A είναι ϑετικά ορισµένος. Στη συνέχεια να γίνει η ανάλυση Cholesky
για α = 0.
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