
Ασκήσεις - 3ΜΑΘ 2515 – Αριθμητική Γραμμική ΄Αλγεβρα
1. ΄Εστω ότι ο πίνακας ARn×n είναι μη αντιστρέψιμος. Δίνεται η διάσπαση

A = B−C, όπου ο B είναι αντιστρέψιμος. Να δειχθεί ότι ρ(B−1C) ≥
1 και για οποιαδήποτε φυσική νόρμα, ‖B−1‖ ≥ 1

‖C‖ .
2. Να δειχθεί ότι ‖A‖1 = maxj=1,...,N

∑n
i=1 |aij|, για κάθε A ∈ Rn×n.

3. Να δειχθεί ότι ‖A‖inf=maxi=1,...,N
∑n

j=1 |aij |, για κάθε A ∈ Rn×n.
4. Αν A ∈ Rn×n είναι αντιστρέψιμος και για κάποια διανυσματική νόρμα
ισχύει ‖Ax‖ = ‖x‖, για κάθε x ∈ R, να αποδειχθεί ότι για το δείκτη
κατάστασης, που συνδεέται με την αντίστοιχη φυσική νόρμα, ισχύει
κ(A) = 1.
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