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΄Ασκηση 10.1 Εξηγήστε γιατί οι ακόλουθες εξισώσεις δεν έχουν καμία λύση.

αʹ) sinϑ+ cosϑ = 2 βʹ) sinϑ cosϑ = 1 .

΄Ασκηση 10.2 Αποδείξτε τις ακόλουθες ταυτότητες.

αʹ.

tan
(π
4
− ϑ

)
=

cosϑ− sinϑ

cosϑ+ sinϑ
,

βʹ.

tan22ϑ− tan2 ϑ

1− tan2 2ϑ tan2 ϑ
= tan 3ϑ tanϑ ,

γʹ.
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Απάντηση - Υπόδειξη.

αʹ. Χρησιμοποιήστε την ταυτότητα tan(ϑ+ ϕ) = tanϑ+tanϕ
1−tanϑ tanϕ

.

βʹ. Παραγοντοποιήστε τις διαφορές τετραγώνων στον αριθμητή και τον παρονομαστή.

γʹ. Χρησιμοποιήστε την ταυτότητα 1 + cosϑ = 2 cos2 ϑ
2
.

ϛʹ. Χρησιμοποιήστε την ταυτότητα tan 3ϑ = 3 tanϑ−tan3 ϑ
1−3 tan2 ϑ

.

΄Ασκηση 10.3 Οι συναρτήσεις υπερβολικό συνημίτονο και υπερβολικό ημίτονο ορίζονται

από τις σχέσεις

coshx =
ex + e−x

2
, sinhx =

ex − e−x

2
.

Αποδείξτε τις ακόλουθες ταυτότητες

αʹ.

cosh2 x− sinh2 x = 1 ,

βʹ.

cosh(−x) = cosh x , sinh(−x) = − sinhx ,

γʹ.

cosh(x+ y) = cosh x cosh y + sinhx sinh y ,

δʹ.

sinh(x+ y) = sinh x cosh y + coshx sinh y ,

2


