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΄Ασκηση 5.1 Να αποδείξετε οτι οι παρακάτω αριθμοί είναι άρρητοι.

αʹ)
√
2 +
√
3 +
√
5 , βʹ)

√
2 + 3
√
2 , γʹ) log10 2 .

Υποδείξεις: Εάν
√
2+
√
3+
√
5 = r, εξετάστε τα

√
2+
√
3 = r−

√
5. Εάν

√
2+ 3
√
2 = r,

εξετάστε τα r −
√
2 = 3
√
2.

΄Ασκηση 5.2 ΄Εστω m ≥ 1 φυσικός αριθμός.
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Απάντηση - Υπόδειξη.
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΄Ασκηση 5.3 Γράψτε στη μορφή ρίζας ενός ρητού αριθμού τους
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Υποδείξεις: Χρησιμοποιήστε το συμβολισμό των κλασματικών εκθετών, για παράδειγμα,
4
√
2 = 21/4.

΄Ασκηση 5.4 Να γράψετε ως άθροισμα δύο ριζών ρητών αριθμών τους
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Υποδείξεις: Προσπαθήστε να γράψετε την παράσταση κάτω από το ριζικό ως τετράγωνο.

Απάντηση - Υπόδειξη.

Για παράδειγμα, 28 + 10
√
3 = 25 + 2 · 5 ·

√
3 + 3.



΄Ασκηση 5.5 Να γράψετε τα ακόλουθα κλάσματα με ρητό παρονομαστή,
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Απάντηση - Υπόδειξη.

αʹ) Για να φύγουν τα ριζικά από τον παρονομαστή, πολλαπλασιάζουμε τον παρονομαστή με 7+√
5 +
√
3. Απλοποιούμε και πολλαπλασιάζουμε ξανά με τον συζυγή του νέου παρονομαστή,

44 +
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3, για να καταλήξουμε σε ρητό παρονομαστή.

Παρόμοια για το (βʹ).

Για το (δʹ), πολλαπλασιάζουμε τον παρονομαστή με κατάλληλη παράσταση ώστε να τον

γράψουμε ως άθροισμα κύβων, a3 + b3 = (a+ b)(a2 − ab+ b2).

΄Ασκηση 5.6 Γράψτε ως άθροισμα ριζών ρητών αριθμών την παράσταση
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Κατόπιν γράψτε ως άθροισμα ριζών ρητών αριθμών την παράσταση
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Απάντηση - Υπόδειξη.

΄Οπως στην 5.4, προσπαθούμε να φέρουμε την παράσταση κάτω από το ριζικό στη μορφή

τετραγώνου.

΄Ασκηση 5.7 Απαντήστε στις ακόλουθες ερωτήσεις χωρίς να κάνετε υπολογισμούς στο

χαρτί. Παρατηρήστε τις εξισώσεις για να βρείτε τις ρίζες, ή να βρείτε μία από τις ρίζες και

να συμπεράνετε την άλλη.

αʹ) Λύστε την εξίσωση (8x+ 6)(3x+ 2) = 0.
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γʹ) Λύστε την εξίσωση (a− b)x2 + (b− c)x+ c− a = 0 όπου a 6= b.

΄Ασκηση 5.8 Εάν γνωρίζετε οτι x = 2 είναι μία ρίζα της εξίσωσης (λ2 + 1)x2 = 12λ+ 4,
βρείτε την άλλη ρίζα.
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΄Ασκηση 5.10 Για ποιές τιμές του λ έχει διπλή ρίζα η x2 + 2λx+ (λ− 1)2 = 0.

΄Ασκηση 5.11 Για ποιές τιμές του λ έχει πραγματικές ρίζες η 3x2 + 5x+ λ = 0.
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