
JEMATA ALGEBRAS - ALGEBRIKH GEWMETRIA
ASKHSEIS #1

Prìblhma 1. 'Estw f(x0, x1, x2) èna polu¸numo me thn idiìthta
f(λx0, λx1, λx2) = λnf(x0, x1, x2), gia k�je λ ∈ R (ìpou n ∈ N stajerì).
DeÐxte ìti to f(x0, x1, x2) eÐnai omogenèc polu¸numo bajmoÔ n.

Prìblhma 2. 'Estw F èna polu¸numo se 3 metablhtèc bajmoÔ n. Gr�yte
to F wc F =

∑n
i=0 Fi, ìpou ta Fi eÐnai omogen  polu¸numa bajmoÔ i. Upojètoume

ìti gia èna stajerì shmeÐo P sto probolikì epÐpedo PR2 èqoume ìti F (a, b, c) = 0
gia ìlouc toÔc antipros¸pouc (a, b, c) twn omogen¸n suntetagmènwn toÔ P . DeÐxte
ìti Fi(a, b, c) = 0, gia k�je i = 0, . . . , n kai gia k�je antiprìswpo (a, b, c) twn
omogen¸n suntetagmènwn toÔ shmeÐou P .

Prìblhma 3. 'Estw F èna omogenèc polu¸numo (tri¸n metablht¸n) tètoio
¸ste na gr�fetai wc F = G · H, ìpou ta G, H k�poia polu¸numa. DeÐxte ìti ta
G, H eÐnai omogen .

Prìblhma 4. 'Estw F (x0, x1, x2) omogenèc polu¸numo 3 metablht¸n, baj-
moÔ n. DeÐxte ìti

2∑
i=0

xi
∂F

∂xi
= nF .

Upìdeixh: ParagwgÐsate, wc proc λ, thn sqèsh F (λx0, λx1, λx2) = λnF (x0, x1, x2).

Prìblhma 5. DeÐxte ìti oi lÔseic twn exis¸sewn x2 + y2 = 1 kai x2 = y
sto C2 den eÐnai isodÔnamec.

Prìblhma 6. Perigr�yte tic lÔseic twn parak�tw poluwnumik¸n exis¸sewn
sto PR2.
a) x1 + x2 + x3 = 0.
b) x1 + x2 = 0
g) x0x1 + x1x2 + x0x2 = 0.
d) x2

1 + x2
2 − x0x1 = 0.

e) x2
2 + x0x1 − x0x2 − x1x2 = 0.
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