
JEMATA ALGEBRAS - ALGEBRIKH GEWMETRIA
ASKHSEIS #2

Prìblhma 1. DeÐxte ìti apì dÔo diaforetik� shmeÐa [a, b, c], [a′, b′, c′] toÔ probo-
likoÔ epipèdou PC2 pern�ei monadik  eujeÐa kai gr�yte thn exÐsws  thc.

Prìblhma 2. 'Estw T : PC2 −→ PC2 apeikìnish pou orÐzetai apì ènan
3×3 antistrèyimo pÐnaka, ìpwc sto m�jhma (tètoiec apeikonÐseic lègontai probolikoÐ
metasqhmatismoÐ). 'Estw P, P ′ dÔo diaforetik� shmeÐa tou PC2. DeÐxte ìti h eujeÐa
pou pern�ei apì ta P, P ′ (bl. prìblhma 1) apeikonÐzetai mèsw toÔ T sthn eujeÐa pou
pern�ei apì ta shmeÐa T (P ), T (P ′).

Prìblhma 3. 'Estw E0 h eujeÐa sto �peiro toÔ PC2 poÔ orÐzetai apì thn
exÐswsh x0 = 0. 'Estw P0 = [1, 0, 0] kai èstw P = [a, b, c] èna shmeÐo diaforetikì toÔ
P0. DeÐxte ìti h eujeÐa pou pern�ei apì ta P0, P tèmnei thn eujeÐa E0 se monadikì
shmeÐo P ′ kai breÐte tic suntetagmènec toÔ P ′ sunart sei twn suntetagmènwn a, b, c
toÔ shmeÐou P .

Prìblhma 4. Ston daktÔlio C[x, y] jewroÔme ta polu¸numa

f(x, y) = x2y − 3xy2 + x2 − 3xy

g(x, y) = x3y + x3 − 4y2 − 3y + 1.

a) UpologÐste thn Res(f, g) jewr¸ntac ta f, g ¸c stoiqeÐa toÔ R[x], ìpou R = C[y].
b) UpologÐste thn Res(f, g) jewr¸ntac ta f, g ¸c stoiqeÐa toÔ R[y], ìpou R = C[x].
g) TÐ sumpèrasma bg�zete?

Prìblhma 5. 'Estw f(x) ∈ C[x].
a) DeÐxte ìti to f èqei rÐza pollaplìthtac ≥ 2 an kai mìnon an Res(f, f ′) = 0.
b) UpologÐste thn Res(f, f ′) = 0 sthn perÐptwsh pou to f eÐnai deuterob�jmio
polu¸numo.
g) DeÐxte ìti to polu¸numo f(x) = 6x4 − 23x3 + 32x2 − 19x + 4 èqei dipl  rÐza.
Poi� eÐnai aut  h rÐza?

Prìblhma 6. DeÐxte ìti tì polu¸numo y2 − x3 eÐnai an�gwgo polu¸numo
(wc stoiqeÐo toÔ C[x, y]).
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