
JEMATA ALGEBRAS - ALGEBRIKH GEWMETRIA
ASKHSEIS # 5

Prìblhma 1. 'Estw l = 0 eujeÐa, f = 0 kampÔlh toÔ C2 kai P shmeÐo. DeÐxte ìti
h eujeÐa l = 0 eÐnai efaptìmenh t c kampÔlhc f = 0 sto shmeÐo P �n kai mìnon �n
I(P, f ∩ l) ≥ mP (f).

Prìblhma 2. BreÐte ìla ta shmeÐa tom c kai toÔc antÐstoiqouc arijmoÔc
tom c gia ta parak�tw zeug�ria kampul¸n toÔ PC2. Epibebai¸ste to je¸rhma toÔ
Bezout.
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Prìblhma 3. 'Estw f(x, y) polu¸numo kai èstw ìti fx = ∂f
∂x ìqi mhdenikì polu¸nu-

mo. DeÐxte ìti an P shmeÐo t c kampÔlhc f(x, y) = 0 tìte mP (fx) ≥ mP (f)− 1.

Prìblhma 4 'Estw f(x, y) polu¸numo kai èstw ìti ta ∂f
∂x kai ∂f

∂y eÐnai mh-
denik� polu¸numa. DeÐxte ìti to f(x, y) eÐnai stajerì. OmoÐwc, an F (x0, x1, x2)
polu¸numo gia to opoÐo kai oi treÐc merikèc par�gwgoi eÐnai mhdenikèc, tìte to F
eÐnai stajerì polu¸numo.

Prìblhma 5. 'Estw an�gwgh kampÔlh toÔ PC2, bajmoÔ n pou orÐzetai apì
thn exÐswsh F = 0. DeÐxte ìti

∑
P mP (F )(mP (F )− 1) ≤ n(n− 1).

Prìblhma 6. 'Estw F = 0 mia an�gwgh kampÔlh trÐtou bajmoÔ sto PC2.
DeÐxte ìti mia eujeÐa den mporeÐ na ef�ptetai sthn kampÔlh se dÔo shmeÐa thc.
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