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Áóêçóç 1. Õðïëïãßóôå ôá ïëïêëçñþìáôá:

á)
∫ x=4
x=1

∫ y=
√
x

y=0 sin(y=
√

2x ) dy dx .

â)
∫ y=�=2
y=0

∫ x=cos y
x=0 x sin y dxdy.

Áóêçóç 2. Âñåßôå ôï åìâáäüí ôïõ ÷ùñßïõ ðïõ öñÜóóåôáé áðü ôçí åõèåßá
y = x êáé ôçí êáìðýëç y = −x2 + 2.

Áóêçóç 3. Âñåßôå ôïí üãêï ôïý óôåñåïý ðïõ ðáñÜãåôáé áðü ôçí ðåñéóôñïöÞ
ôïý ÷ùñßïõ ðïõ âñßóêåôáé êÜôù áðü ôï ãñÜöçìá ôÞò ðáñáâïëÞò y = −x2 +
2x + 3; −1 ≤ x ≤ 3, ãýñù áðü ôïí x-Üîïíá.

Áóêçóç 4. Õðïëïãßóôå ôï ïëïêëÞñùìá ôÞò óõíÜñôçóçò f(x; y) óôï ÷ùñßï S:
á) f(x; y) = x=y êáé S ôï ÷ùñßï óôï 1o ôåôáñôçìüñéï (äçë. óôï õðïóýíïëï
{(x; y); x ≥ 0; y ≥ 0} ôïý åðéðÝäïõ) ðïõ öñÜóóåôáé áðü ôéò åõèåßåò x = y,
y = 2x, x = 1 êáé x = 2.
â) f(x; y) = x −√y êáé S ôï ôñéãùíéêü ÷ùñßï ìå êïñõöÝò ôá óçìåßá (0; 0),
(1; 0) êáé (0; 1).
ã) f(x; y) = x3y êáé S ôï ÷ùñßï ðïõ öñÜóóåôáé áðü ôïí y-Üîïíá êáé ôçí
ðáñáâïëÞ x = 3− 4y2.
ä) f(x; y) = (1 + x) sin y êáé S ôï ôåôñÜðëåõñï ìå êïñõöÝò ôá óçìåßá (0; 0),
(1; 0), (1; 2) êáé (0; 1).
å) f(x; y) = x2y2 êáé S ôï ÷ùñßï óôï 1o ôåôáñôçìüñéï ðïõ öñÜóóåôáé áðü ôéò
åõèåßåò y = x, y = 4x êáé ôéò õðåñâïëÝò xy = 1, xy = 2.

Áóêçóç 5. Ïëïêëçñþóôå ôçí óõíÜñôçóç f(x; y) = x ìå ðåäßï ïëïêëÞñùóçò
ôï (öñáãìÝíï) ÷ùñßï ðïõ ðåñéêëåßåôáé áðü ôéò ðáñáâïëÝò y = x2=4 êáé x =
y2=4.

Áóêçóç 6. Õðïëïãßóôå ôá ïëïêëçñþìáôá

á)
∫ y=1
y=0

∫ x=2
x=2y cos(x2) dxdy.

â)
∫ x=2
x=0

∫ y=2
y=x y2 sin(xy) dydx.

ã)
∫ x=1
x=0

∫ y=x
y=0

y ey
2

1−y dydx

Áóêçóç 7. ÁëëÜîôå ôçí óåéñÜ ïëïêëÞñùóçò óôá ðáñáêÜôù ïëïêëçñþìáôá:

á)
∫ x=2
x=0

∫ y=4−2x
y=0 f(x; y) dydx.



â)
∫ y=1
y=0

∫ x=
√
y

x=y f(x; y) dxdy.

ã)
∫ x=2
x=0

∫ y=ex

y=1 f(x; y) dydx.

ä)
∫ y=

√
2

y=0

∫ x=
√

4−2y2

x=−
√

4−2y2
f(x; y) dxdy.

Óçìåßùóç: Ïé áóêÞóåéò 6 êáé 7 áöïñïýí ôçí ýëç ðïõ èá äéäá÷èåß óôï ìÜèçìá
ôÞò Ôñßôçò 4 Ìáßïõ.


