
ÁÐÅÉÑÏÓÔÉÊÏÓ ËÏÃÉÓÌÏÓ ÉÉ - ÅÁÑÉÍÏ ÅÎÁÌÇÍÏ 2009-10
ÁÓÊÇÓÅÉÓ ÐÑÏÅÔÏÉÌÁÓÉÁÓ #11

Áóêçóç 1. Âñåßôå ôïí üãêï ôïý óôåñåïý óôï 1o ïãäïçìüñéï ðïõ öñÜóóåôáé

áðü ôá åðßðåäá óõíôåôáãìÝíùí, ôïí êýëéíäñï x2 + y2 = 4 êáé ôï åðßðåäï

z + y = 3.

Áóêçóç 2. Õðïëïãßóôå ôï ôñéðëü ïëïêëÞñùìá∫
x=
√

2

x=0

∫
y=
√

2−x2

y=0

∫
z=2

z=x2+y2

x dzdydx

Áóêçóç 3.Ïëïêëçñþóôå ôçí óõíÜñôçóç f(x; y; z) = xy2z3 ðÜíù óôï ôñéäéÜóôáôï

÷ùñßï ðïý öñÜóóåôáé áðü ôçí åðéöÜíåéá z = xy êáé ôá åðßðåäá x = y, x = 1
êáé z = 0.

Áóêçóç 4. Âñåßôå ôïí üãêï ôïý óôåñåïý ðïõ öñÜóóåôáé áðü ôá ðáñáâïëïåéäÞ

z = x2 + y2 êáé z = 2− x2 − y2.

Áóêçóç 5. Âñåßôå ôïí üãêï ôïý óôåñåïý óôï 1o ïãäïçìüñéï ðïõ öñÜóóåôáé

áðü ôá åðßðåäá óõíôåôáãìÝíùí êáé ôá åðßðåäá x + z = 1 êáé y + 2z = 2.

Áóêçóç 6. Âñåßôå ôéò êáñôåóéáíÝò óõíôåôáãìÝíåò ôùí óçìåßùí ôùí ïðïßùí

ïé ðïëéêÝò óõíôåôáãìÝíåò (r; �) äßäïíôáé áðü:
á) (−3; �).
â) (2; −�=3).
ã) (−3; −�=4).
ä) (−

√
2; �=4).

å) (2
√

3; 2�=3).

Áóêçóç 7. Ó÷åäéÜóôå ôï óýíïëï ôùí óçìåßùí ôïý åðéðÝäïõ ôï ïðïßï, óå

ðïëéêÝò óõíôåôáãìÝíåò (r; �), ïñßæåôáé áðü:
á) 1 ≤ r ≤ 2, 0 ≤ � ≤ �.
â) −2 ≤ r ≤ −1 , 0 ≤ � ≤ �.
ã) r ≥ 0, � = �.
ä) r ≤ 0, � = �=2.
å) r cos � = 2, 0 ≤ � ≤ �.
óô) r sin � = 2, 0 ≤ � ≤ �.
æ) r cos � = 2, �=2 ≤ � ≤ �=2.
ç) r = 2 + cos �, 0 ≤ � ≤ 2�.
è) r = −1 + sin �, 0 ≤ � ≤ 2�.
é) r = sin 2�, 0 ≤ � ≤ �.



Áóêçóç 8. Ìå ÷ñÞóç ðïëéêþí óõíôåôáìÝíùí, õðïëïãßóôå ôï ïëïêëÞñùìá

ôÞò óõíÜñôçóçò f(x; y) ìå ðåäßï ïëïêëÞñùóçò ôï ÷ùñßï S:
á) f(x; y) = x2 + y2, S = ï ìïíáäéáßïò äßóêïò êÝíôñïõ (0; 0).
â) f(x; y) = ln(x2+y

2)
x2+y2 , S = o êõêëéêüò äáêôýëéïò ðïõ âñßóêåôáé áíÜìåóá

óôïýò êýêëïõò x2 + y2 = 1 êáé x2 + y2 = e2.

Áóêçóç 9.Ìå ÷ñÞóç ðïëéêþí óõíôåôáãìÝíùí õðïëïãßóôå ôá ïëïêëçñþìáôá:

á) ∫
y=1

y=−1

∫
x=
√

1−y2

x=−
√

1−y2

x2 + y2 dxdy :

â) ∫
y=2

y=0

∫
x=y

x=0
x dxdy :

ã) ∫
x=3

x=0

∫
y=
√

3x

y=0

1
x2 + y2

dydx :

Áóêçóç 10. Âñåßôå ôï åìâáäüí ôïý ÷ùñßïõ ðïõ ðåñêëåßåôáé áðü ôçí êáìðýëç

r = 1 + cos �.

Óçìåßùóç: Ïé áóêÞóåéò 6 - 10 áöïñïýí ôçí ýëç ðïõ èá äéäá÷èåß óôï ìÜèçìá

ôÞò Ôñßôçò 11 Ìáßïõ.


