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Áóêçóç 1. Âñåßôå ôï åìâáäüí ôïý ÷ùñßïõ óôï ðñþôï ôåôáñôçìüñéï ôïý
åðéðÝäïõ ðïõ öñÜóóåôáé êÜôù áðü ôïí x-Üîïíá, äåîéÜ áðü ôçí êáìðýëç r =
1 + cos� êáé áñéóôåñá áðü ôçí êáìðýëç r = sin� (üðïõ r; � åßíáé ïé ðïëéêÝò
óõíôåôáãìÝíåò óôï åðßðåäï).

Áóêçóç 2.Ìå ÷ñÞóç êõëéíäñéêþí óõíôåôáãìÝíùí âñåßôå ôïí üãêï ôïý óôåñåïý
(êëåéóôü öñáãìÝíï ÷ùñßï) ðïõ öñÜóóåôáé áðü ôï åðßðåäï z = 1 êáé ôçí
åðéöÜíåéá z = 4− x2 − y2.

Áóêçóç 3. ×ñçóéìïðïéþíôáò êõëéíäñéêÝò óõíôåôáãìÝíåò õðïëïãåßóôå ôïí
üãêï ôïý óôåñåïý ðïõ âñßóêåôáé óôï åóùôåñéêü ôïý êõëßíäñïõ x2+y2 = 1 êáé
öñÜóóåôáé áðü ôï åðßðåäï x+y+z = −1 êáé ôï ðáñáâïëïåéäÝò z = 4−x2−y2.

Áóêçóç 4.Ìå ÷ñÞóç êõëéíäñéêþí óõíôåôáãìÝíùí âñåßôå ôïí üãêï ôïý óôåñåïý
ðïõ ïñßæåôáé áðü:
á) ÐåñéâÜëëåôáé áðü ôïí êýëéíäñï x2 + y2 = 1 êáé âñßóêåôáé áíÜìåóá óôï
åðßðåäï z = −1 êáé ôï ðáñáâïëïåéäÝò z = x2 + y2.
â) ÐåñéâÜëëåôáé áðü ôïí êýëéíäñï x2 + y2 = 1 êáé âñßóêåôáé áíÜìåóá óôá
ðáñáâïëïåéäÞ z = x2 + y2 êáé z = x2 + y2 + 1.
ã) ÖñÜóóåôáé ðÜíù áðü ôï ðáñáâïëïåéäÝò z = 5 − x2 − y2 êáé êÜôù áðü ôï
ðáñáâïëïåéäÝò z = 4x2 + 4y2.
ä) ÖñÜóóåôáé ðÜíù áðü ôçí óöáßñá x2 + y2 + z2 = 2 êáé êÜôù áðü ôï
ðáñáâïëïåéäÝò z = x2 + y2.

Áóêçóç 5. Ôï åðßðåäï z = 1 ÷ùñßæåé ôçí óöáßñá êÝíôñïõ (0; 0; 0) êáé áêôßíáò
1 óå äýï êïììÜôéá. Âñåßôå ôïí üãêï ôùí ðáñáðÜíù êïììáôéþí ìå ÷ñÞóç
á) êõëéíäñéêþí óõíôåôáãìÝíùí.
â) óöáéñéêþí óõíôåôáãìÝíùí.

Áóêçóç 6. Âñåßôå ôïí üãêï ôïý óôåñåïý ðïõ óå óöáéñéêÝò óõíôåôáãìÝíåò
(�; �; �) ðåñãñÜöåôáé ùò åîÞò: âñßóêåôáé ìÝóá óôçí óöáßñá � = 2 êáé áíÜìåóá
óôïýò êþíïõò � = �=3 êáé � = 2�=3.

Áóêçóç 7. Ïëïêëçñþóôå ôçí óõíÜñôçóç f(x; y; z) = 1√
(x2+y2+z2)3

ìå ðåäßï

ïëïêëÞñùóçò ôï ÷ùñßï ðïõ âñßóêåôáé áíÜìåóá óôéò óöáßñåò x2 + y2 + z2 = 2
êáé x2 + y2 + z2 = 3.

Óçìåßùóç: Ïé áóêÞóåéò 5â, 6 êáé áöïñïýí ôçí ýëç ðïõ èá äéäá÷èåß óôï ìÜèçìá
ôÞò Ôñßôçò 18 Ìáßïõ.


