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¢óêçóç 1. Ãéá ôéò ðáñáêÜôù óõíáñôÞóåéò f : R2 −→ R âñåßôå ôéò êáðýëåò
óôÜèìçò, âñåßôå ôçí ôïìÞ ôïý ãñáöÞìáôüò ôïõò ìå ôïõò ôñåßò Üîïíåò óõíôåôáãìÝíùí
êáé ìå ôá ôñßá åðßðåäá óõíôåôáãìÝíùí êáé, ôÝëïò, ó÷åäéÜóôå ôï ãñÜöçìÜ ôïõò.
á) f(x; y) = x2 + y2 + 2.
â) f(x; y) = −x2 − y2 + 1.
ã f(x; y) = (x− 4)2 + y2.
ä) f(x; y) = x2 + (y − 1)2.
å) f(x; y) = 9x2 + y2.

¢óêçóç 2. Äåßîôå üôé ôá ðáñáêÜôù õðïóýíïëá ôïý åðéðÝäïõ åßíáé áíïéêôÜ:
á) Á = {(x; y); x > 0}.
â) B = {(x; y); 0 < y < 2}.
ã) C = {(x; y); x+ y > 1}.
ä) D = {(x; y); x2 + y2 < 1}.
å) E = {(x; y); 1 < x2 + y2 < 2}.

¢óêçóç 3. Ãéá ôá ðáñáêÜôù õðïóýíïëá ôïý åðéðÝäïõ âñåßôå ôï åóùôåñéêü
ôïõò êáé ôï óýíïñü ôïõò:
á) Á = {(x; y); x ≥ 0}.
â) B = {(x; y); 0 < x2 + y2 ≤ 1}.
ã) C = {(x; y); x+ y 6= 2}.

Áóêçóç 4. Âñåßôå ôá ðáñáêÜôù üñéá:
á) lim(x;y)→(0;1) x

3(y + 1).
â) lim(x;y)→(0;2) x

2=y.

ã) lim(x;y)→(0;0)
e
y sinx

x
.

ä) lim(x;y)→(1;0)
x sin y

x2+1
.

å) lim(x;y)→(0;1) x
3(y + 1).

óô) lim(x;y)→(1;1)
x
2−y2

x−y .

Áóêçóç 5. Äåßîôå üôé ôá ðáñáêÜôù üñéá äåí õðÜñ÷ïõí:
á) lim(x;y)→(0;0)

x−y
x+y

.

â) lim(x;y)→(1;1)
(x−y)2

(x−1)2+(y−1)2
.

ã) lim(x;y)→(1;1)
(x−1)2

(x−y)2 −
y−1
x−y .

Óçìåßùóç: Ïé áóêÞóåéò 4 êáé 5 áöïñïýí ôçí ýëç ðïõ èá äéäá÷èåß óôï ìÜèçìá
ôÞò Ôñßôçò 2 Ìáñôßïõ.


