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ÁÓÊÇÓÅÉÓ #3

Áóêçóç 1. Èåùñïýìå ôïí ðßíáêá

Á =
[
a b

0 d

]
:

á) ¸óôù f(x) = (x− a)(x− d). Äåßîôå üôé f(A) = 0.
â) Âñåßôå ôï åëÜ÷éóôï ðïëõþíõìï ôïý Á.

Áóêçóç 2. á) Âñåßôå ôï åëÜ÷éóôï ðïëõþíõìï ôùí ðéíÜêùí

Á =

 1 0 0
0 0 0
0 0 0

 ; B =

 1 0 0
0 2 0
0 0 0

 ; C =

 1 0 0
0 2 0
0 0 3

 ; D =

 1 0 0
0 1 0
0 0 3

 ; :
â) Âñåßôå ôï åëÜ÷éóôï ðïëõþíõìï åíüò äéáãþíéïõ 3× 3 ðßíáêá.
ã) Ãåíéêüôåñá, âñåßôå ôï åëÜ÷éóôï ðïëõþíõìï åíüò äéáãþíéïõ n× n ðßíáêá.

Áóêçóç 3. ¸óôù Á Ýíáò 2× 2 ðßíáêáò. Äåßîôå üôé õðÜñ÷åé Ýíá ðïëõþíõìï
f(x) äåõôÝñïõ âáèìïý ìå f(A) = 0. Ðïéü åßíáé ôï åëÜ÷éóôï ðïëõþíõìï ôïý Á?

Áóêçóç 4. á) Ǻóôù üôé ï n× n ðßíáêáò A Ý÷åé ôçí ìïñöÞ

Á =
[
Á1 0
0 Á2

]
;

üðïõ Á1 Ýíáò k× k ðßíáêáò êáé Á2 Ýíáò (n− k)× (n− k) ðßíáêáò. ¸óôù üôé
ôá ðïëõþíõìá f1(x), f2(x) éêáíïðïéïýí ôçí ó÷Ýóç f1(A1) = 0, f2(A2) = 0.
Äåßîôå üôé ôï ðïëõþíõìï g = f1f2 éêáíïðïéåß ôçí ó÷Ýóç g(A) = 0.
â) Ãåíéêüôåñá, Ýóôù üôé ï n× n ðßíáêáò A Ý÷åé ôçí ìïñöÞ

Á =
[
Á1 Â

0 Á2

]
;

üðïõ Á1, Á2 üðùò ðáñáðÜíù êáé Â Ýíáò n × (n − k) ðßíáêáò. ¸óôù üôé
ôá ðïëõþíõìá f1(x), f2(x) éêáíïðïéïýí ôçí ó÷Ýóç f1(A1) = 0, f2(A2) = 0.
Äåßîôå üôé ôï ðïëõþíõìï g = f1f2 éêáíïðïéåß ôçí ó÷Ýóç g(A) = 0.

Áóêçóç 5. ¸óôù üôé ïé ðßíáêåò A êáé Â åßíáé üìïéïé.
á) Äåßîôå üôé ïé ðßíáêåò An êáé Bn, n ∈ N, åßíáé üìïéïé.
â) Äåßîôå üôé ïé ðßíáêåò Á + �É êáé Â + �É , üðïõ É ï ôáõôïôéêüò ðßíáêáò,
åßíáé üìïéïé.


