
JEWRIA DAKTULIWN - EARINO EXAMHNO 2005-06
ASKHSEIS #1

Prìblhma 1. Poi� apì ta epìmena eÐnai daktÔlioi kai giatÐ:
a) To sÔnolo twn jetik¸n akeraÐwn me pr�xeic thn prìsjesh kai ton pollaplasiasmì.
b) To sÔnolo twn apeikonÐsewn f : X −→ R apì èna sÔnolo X stouc pragmatikoÔc
arijmoÔc, me pr�xeic: (f + g)(x) = f(x) + g(x) kai (f · g)(x) = f(x) · g(x).
g) To sÔnolo {m

n , m, n akèraioi kai to 4 den diaireÐ ton m}, me pr�xeic th prìsjesh
kai ton pollaplasiasmì.
d) To uposÔnolo R ⊂ R[x] twn poluwnÔmwn me stajerì ìro Ðso me to mhden.
e) To uposÔnolo S ⊂ R[x] twn poluwnÔmwn me stajerì ìro Ðso me thn mon�da.
st) Ta polu¸numa Zm[x] metablht c x me suntelestèc sto Zm, me pr�xeic tic
epagìmenec apì autèc toÔ daktulÐou Zm.

Prìblhma 2. PoioÐ apì toÔc parak�tw daktulÐouc eÐnai akèraia perioq ?
a) Ta polu¸numa Z7[x].
b) Ta polu¸numa Z8[x].

Prìblhma 3. a) 'Estw R mia akèraia perioq  me x2 = x gia k�je x ∈ R.
DeÐxte ìti o R èqei dÔo mìno stoiqeÐa.
b) Estw R ènac daktÔlioc me x2 = x gia k�je x ∈ R. DeÐxte ìti o R eÐnai
antimetajetikìc.

Prìblhma 4. BreÐte ta antistrèyima stoiqeÐa (mon�dec) stouc epìmenouc
daktÔliouc:
a) Z[x], b) Z5[x], g) R[x].

Prìblhma 5. BreÐte ta antistrèyima stoiqeÐa (mon�dec) toÔ daktulÐou Z + Z[ω],
ìpou ω 6= 1 eÐnai rÐza t c exÐswshc x3 − 1 = 0.

Prìblhma 6. EÐnai to 2̄x2 + 2̄x + 3̄ antistrèyimo stoiqeÐo toÔ daktulÐou
Z4[x]?

Prìblhma 7. a) Na apodeiqjeÐ ìti to sÔnolo Q[
√

3] := {a + b
√

3, a, b ∈ Q}
apoteleÐ upìswma toÔ s¸matoc R twn pragmatik¸n arijm¸n.
b) Na apodeiqjeÐ ìti to sÔnolo Z[

√
3] := {a + b

√
3, a, b ∈ Z} den apoteleÐ upìswma

toÔ s¸matoc R twn pragmatik¸n arijm¸n.

Prìblhma 8. 'Ena stoiqeÐo a enìc daktulÐou R lègetai mhdenodÔnamo an
up�rqei fusikìc arijmìc n me an = 0R.
a) DeÐxte ìti an to a 6= 0R eÐnai mhdenodÔnamo, tìte eÐnai mhdenodiairèthc.
b) BreÐte ta mhdenodÔnama stoiqeÐa twn daktulÐwn Z8, Z10.
g) Upojètoume ìti o daktÔlioc R èqei monadiaÐo stoiqeÐo to 1R kai èstw a k�poio
mhdenodÔnamo stoiqeÐo tou. DeÐxte ìti to stoiqeÐo 1R + a eÐnai antistrèyimo stoiqeÐo
toÔ R.
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