
JEWRIA DAKTULIWN - EARINO EXAMHNO 2005-06
ASKHSEIS #2

Prìblhma 1. a) DeÐxte ìti k�je upodaktÔlioc me monadiaÐo stoiqeÐo toÔ s¸matoc
Q twn rht¸n arijm¸n perièqei ton daktÔlio twn akeraÐwn.
b) BreÐte èna gn sio upodaktÔlio me monadiaÐo stoiqeÐo toÔ s¸matoc Q twn rht¸n
arijm¸n pou den tautÐzetai me ton daktÔlio twn akeraÐwn.
g) DeÐxte ìti k�je upìswma twn pragmatik¸n arijm¸n perièqei to s¸ma twn rht¸n
arijm¸n.

Prìblhma 2. DeÐxte ìti h apeikìnish φ : C −→M2(R) pou orÐzetai wc φ(a+ ib) =(
a b
−b a

)
eÐnai monomorfismìc daktulÐwn.

Prìblhma 3. 'Estw R daktÔlioc me monadiaÐo stoiqeÐo 1R gi� ton opoÐo isqÔei
ìti k�je upodaktÔliìc tou eÐnai kai ide¸dec. DeÐxte ìti R = 0   R = Z   R = Zn

(Upìdeixh: K�nete qr sh toÔ omomorfismoÔ daktulÐwn φ : Z −→ R pou orÐzetai
wc φ(m) = m1R). BreÐte par�deigma daktulÐou qwrÐc monadiaÐo stoiqeÐo pou k�je
upodaktÔliìc tou eÐnai kai ide¸dec.

Prìblhma 4. DeÐxte ìti ènac omomorfismìc apì èna s¸ma F se èna daktÔlio R
eÐnai eÐte monomorfismìc eÐte o mhdenikìc omomorfismìc.

Prìblhma 5. 'Estw I ide¸dec enìc daktulÐou R. DeÐxte ìti to sÔnolo r(I) =
{x ∈ R, me xa = 0 gi� k�je a ∈ I} orÐzei èna ide¸dec toÔ R.

Prìblhma 6. DeÐxte ìti o daktÔlioc M2(Q) twn 2× 2 pin�kwn me stoiqeÐa stouc
rhtoÔc arijmoÔc den èqei �lla ide¸dh ektìc twn profan¸n (dhl. I = {0} kai I =
M2(Q)) (Upìdeixh: An I 6= {0} tìte gia na deÐxete ìti I = M2(Q) arkeÐ na deÐxete
ìti perièqei k�poio antistrèyimo stoiqeÐo. Efarmìste ton algìrijmo toÔ Gauss).
IsqÔei to Ðdio gia ton daktÔlio M2(Z) twn 2× 2 pin�kwn me stoiqeÐa stouc akèraiouc
arijmoÔc?

Prìblhma 7. DeÐxte ìti ta antistrèyima stoiqeÐa toÔ daktulÐou Z10[x] eÐnai ta
stajer� polu¸numa pou jewroÔmena wc stoiqeÐa toÔ Z10 eÐnai antistrèyima. (Up-

ìdeixh: OrÐsate fusiologikoÔc omomorfismoÔc daktulÐwn φ : Z10[x] −→ Z5[x]
kai ψ : Z10[x] −→ Z2[x]. DeÐxte ìti an f ∈ Z10[x] antistrèyimo tìte kai ta
φ(f) ∈ Z5[x], ψ(f) ∈ Z2[x] eÐnai antistrèyima stoiqeÐa twn antÐstoiqwn daktulÐ-
wn).
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