
JEWRIA DAKTULIWN - EARINO EXAMHNO 2005-06
ASKHSEIS #7

Prìblhma 1. 'Estw E EukleÐdeia perioq  me st�jmh ν : E\{0} −→ Z≥0. DeÐxte
ta akìlouja:
a) ν(1) ≤ ν(a) gi� k�je a ∈ E\{0}.
b) ν(a) = ν(1) e�n kai mìnon e�n to a eÐnai antistrèyimo stoiqeÐo toÔ daktulÐou E.
g) E�n a kai b eÐnai sunetairik� stoiqeÐa toÔ daktulÐou E tìte ν(a) = ν(b).

Prìblhma 2. 'Estw ω mi� rÐza thc exÐswshc x2 = −6. DeÐxte ìti o daktÔlioc Z[ω]
den eÐnai EukleÐdeia perioq .

Prìblhma 3. 'Estw Z[i] o daktÔlioc twn akeraÐwn toÔ Gauss me st�jmh ν.
a) BreÐte ta antistrèyima stoiqeÐa toÔ Z[i].
b) DeÐxte ìti an ν(a) eÐnai pr¸toc arijmìc tìte to a eÐnai an�gwgo stoiqeÐo toÔ Z[i].
IsqÔei to antÐstrofo?

Prìblhma 4. 'Estw Z[i] o daktÔlioc twn akeraÐwn toÔ Gauss.
a) BreÐte èna mègisto koinì diairèth twn 3 + 4i kai 18− i.
b) Gr�yte to ide¸dec < 11 + 7i, 18− i > wc kÔrio ide¸dec toÔ Z[i].

Prìblhma 5. DeÐxte ìti k�je s¸ma eÐnai EukleÐdeia perioq .
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