
Τελική εξέταση στο μάθημα Ανάλυση Ι                  13/01/2013        Ομάδα  Α

ΘΕΜΑ 1 :Δίνεται μη κενό άνω φραγμένο RA  .Ορίζουμε A2 = }:2{ Axx 
Δείξτε ότι το A2 είναι άνω φραγμένο και )2sup( A = Asup2 .                               

ΘΕΜΑ 2 :Δίνεται Ra και  ακολουθία πραγματικών αριθμών nx ώστε για τις 

υπακολουθίες  122 , nn xx να ισχύει ax n 2 και  ax n 12 .Δείξτε ότι η nx συγλίνει

και μάλιστα axn  .                                                                                           

ΘΕΜΑ 3 :Εξετάστε ως προς την απλή και την απόλυτη σύγκλιση τις σειρές
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για τις διάφορες τιμές του 0p .                      

ΘΕΜΑ 4 :Δίνεται Rbaf ],[: συνεχής με την ιδιότητα : για κάθε  ],[ bax υπάρχει

],[ bay ώστε 
3
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xf
yf  .Δείξτε ότι υπάρχει ],[ ba ώστε )(f =0. 

ΘΕΜΑ 5 : Δίνεται ]1,0[]
2
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f συνεχής .Δείξτε ότι υπάρχει ]
2

,0[
  ώστε 

)(f = sin .                                                                                                        

ΘΕΜΑ 6 :Δίνεται  RRf : παραγωγίσιμη ώστε 3)(' xf για κάθε 0x .Δείξτε ότι

)(lim xfx  =  .                                                                                           

ΘΕΜΑ 7 :Δίνεται  Rbaf ],[: συνεχής. Δείξτε ότι η f είναι άνω φραγμένη .
                                                                                                                             
ΘΕΜΑ 8 :Δίνεται  Rf ),0[: συνεχής ώστε να υπάρχει το )(lim xfx  = l .Δείξτε 

ότι η f είναι φραγμένη..                                                                                     

Διάρκεια της εξέτασης 2 ώρες.Τo κάθε θέμα βαθμολογείται με 1.5 μον. Το άριστα είναι 
το 10.Καλή επιτυχία.


