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M�noc Lud�khc Probl mata�Ergast rio 8

1: 'Estw a = 293857 kai b = 793559. Gr�yte to mègisto koinì diairèth d kai to el�qisto koinì pollapl�sio c
twn a kai b wc ginìmeno pr¸twn arijm¸n. EpalhjeÔste ìti ab = cd.

2: Efarmìste ton EukleÐdeio Algìrijmo gia na gr�yete ton MKD twn a = 165 kai b = 48 wc grammikì
sunduasmì twn a kai b.

3: 'Estw n = 63, m = 65.

A: DiaireÐtai to n2 me to m? To m2 me to n?

B: Genikìtera, poioÐ apì touc nk (k = 1, 2, 3, . . .) diairoÔntai me to m?

UpodeÐxh: An to m diaireÐ to M , tìte k�je pr¸toc par�gontac tou m eÐnai anagkastik� pr¸toc par�gontac
tou M . PoioÐ eÐnai oi pr¸toi par�gontec tou nk?

4: A: 'Estw n = 24. Pìsouc diairètec èqei to n?

B: Genikìtera, poioÔc diairètec èqei to n, an n = p3q ìpou p kai q eÐnai duo diaforetikoÐ pr¸toi arijmoÐ?
(Upìdeixh: epanalamb�nw thn upìdeixh tou 3, dhlad  ìti an to m diaireÐ to n, tìte k�je pr¸toc par�gontac
tou m eÐnai anagkastik� pr¸toc par�gontac tou n).

5: 'Estw a kai b jetikoÐ akèraioi pou èqoun mègisto koinì diairèth d kai el�qisto koinì pollapl�sio c. Sto
prìblhma autì ja apodeÐxete ìti ab = cd.

A: ApodeÐxte ìti to ab
d eÐnai akèraioc.

B: ApodeÐxte ìti to ab
d eÐnai pollapl�sio tou a.

G: ApodeÐxte ìti to ab
d eÐnai pollapl�sio tou b.

D: ApodeÐxte ìti ab ≥ cd (upìdeixh: to ab
d ≥ c eÐnai eÔkolo apì ta B kai G).

E: Exhg ste giatÐ to ab
c eÐnai akèraioc. Jewr ste gnwstì ìti k�je koinì pollapl�sio eÐnai kai autì pollapl�sio

tou elaqÐstou koinoÔ pollaplasÐou.

Z: ApodeÐxte ìti to ab
c eÐnai diairèthc tou a (upìdeixh: a = ab

c
c
b ).

H: ApodeÐxte ìti to ab
c eÐnai diairèthc tou b.

J: ApodeÐxte ìti ab ≤ cd (upìdeixh: to ab
c ≤ d eÐnai eÔkolo apì ta Z kai H).

I: Parathr ste ti apodeÐxate sta D kai J.

6: Na apodeÐxete ìti, an p eÐnai ènac pr¸toc arijmìc pou diaireÐ to (p + 2)3, tìte p = 2 (duo upodeÐxeic: pr¸th,
an p|a1a2 tìte o p diaireÐ k�poio ai, kai deÔterh, an p|a kai p|b tìte p|a− b).


