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Par�deigma enìc lumènou probl matoc pollapl c epilog c.

DÐnontai n, a ∈ Z me n ≥ 2. Gia opoiod pote akèraio k, èstw k h kl�sh tou k modn. An a− 2 = a + 2, tìte

A. a = 0. B. a = 1. G. a = −a. D. n = 4. E. x− 2 = x + 2 ∀x ∈ Z.

LÔsh: Ja deÐxoume ed¸ poièc skèyeic {sto prìqeiro} ja mac odhgoÔsan sth lÔsh. AxÐzei na shmei¸soume ìti
stic exet�seic tou maj matoc mìno mia epilog  ja eÐnai {swst }, dhlad  {alhj c}, dhlad , gia na akribolo-
goÔme, p�nta alhj c, anexart twc twn plhrofori¸n pou den dÐnontai (ed¸, gia par�deigma,
den dÐnontai oi timèc twn a kai n).

Afou a− 2 = a + 2, faÐnetai ìti −2 = 2 dhl. 4 = 0, pou isqÔei mod4, dhl. isqÔei an n = 4. Ek pr¸thc
ìyewc loipìn, to D moi�zei swstì. 'Ena akìmh pio shmantikì pr�gma pou xèroume t¸ra, eÐnai ìti an n = 4
to a− 2 = a + 2 isqÔei gia k�je a. Autì shmaÐnei ìti eÐnai l�joc na isquristoÔme ìti to a eÐnai aparaÐthta
Ðso me 0, dhlad  h epilog  A eÐnai l�joc. Gia ton Ðdio lìgo eÐnai l�joc kai oi B, G (oi leptomèreiec gia
thn epilog  G eÐnai: an n = 4 kai a = 1, pou eÐnai pijanìn na isqÔei afoÔ to −1 = 3 isqÔei mod 4, tìte
−a = 3 6= 1, �ra eÐnai l�joc na isquristoÔme ìti a = −a).

Mia mati� ìmwc sta parap�nw deÐqnei ìti qrhsimopoi same ìti a− 2 = a + 2 gia tuqaÐo a. 'Ara kai h E moi�zei
swst . (eÐte poÔme {a− 2 = a + 2 gia tuqaÐo a} eÐte {x− 2 = x + 2 gia tuqaÐo x}, lème to Ðdio pr�gma).

To dÔskolo t¸ra eÐnai na broÔme ìti h D eÐnai l�joc. Sto {prìqeiro} prèpei na antilhfjoÔme ìti to {4 = 0}
den isqÔei mìno mod4 all� kai mod2. Dhlad  upoyiazìmaste ìti to sumpèrasma n = 4 eÐnai l�joc, kai to
epalhjeÔoume wc ex c:

Ja mporoÔse n = 2 kai a = 0, afoÔ to mìno pou xèroume eÐnai to a− 2 = a + 2, pou isqÔei (an n = 2 tìte
−2 = 0 = 2). 'Ara to sumpèrasma {n = 4} eÐnai l�joc.

Br kame ìti oi A, B, G, D eÐnai l�joc. 'Ara h E prèpei na eÐnai h swst .


