
Panepisthmio Krhthc � Tmhma Majhmatikwn

Topologia � Proodoc Qeimerinou Examhnou 2010 -11

1. [Mon�dec 3] DÐnetai to sÔnolo X = R kai ta parak�tw sÔnola T1, T2, kai T3:

T1 = {A ⊆ R : A = R   gia k�poia a, b ∈ R to A perièqetai sto anoiqtì di�sthma (a, b)}
T2 = {A ⊆ R : A = ∅   to A eÐnai �peiro }
T3 = {A ⊆ R : A = R   to Ac eÐnai �peiro }

Gia n = 1, 2, 3 na apant sete thn er¸thsh: EÐnai to Tn topologÐa? Na dikaiolog sete tic
apant seic sac.

2. [Mon�dec 2] DÐnetai o (sun jhc) q¸roc X = R, èna uposÔnolo A tou X, kai èna shmeÐo b
tou A. Na deÐxete ìti an b ≥ a gia k�je a ∈ A tìte b = sup A.

3. [Mon�dec 2] DÐnontai q¸roi X kai Y kai èna shmeÐo b tou Y . Jewr ste th sun�rthsh

f : X → X × Y me f(a) = (a, b)

A. Na deÐxete ìti h f eÐnai suneq c.

B. Na deÐxete ìti gia k�je A pou eÐnai anoiqtì sto X to f(A) eÐnai anoiqtì ston upì-
qwro f(X) tou X × Y .

4. [Mon�dec 3] DÐnetai ènac q¸roc Hausdorff X, èna uposÔnolo A tou X, kai èna shmeÐo a
tou sumplhrwmatikoÔ tou A sto X. Na deÐxete ìti a ∈ A an kai mìno an gia k�je perioq  B
tou a to A ∩B eÐnai �peiro.


