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1. DÐnetai ènac upìqwroc X tou R.
A. An X = Z, eÐnai ìla ta uposÔnola tou X anoikt� ston X? Na dikaiolog sete thn ap�nths  sac.
B. An X = Q, eÐnai ìla ta uposÔnola tou X anoikt� ston X? Na dikaiolog sete thn ap�nths  sac.

2. DÐnetai ènac topologikìc q¸roc X, èna uposÔnolo A tou X, kai mia suneq c sun�rthsh f : X → R tètoia
¸ste ∀a ∈ A f(a) = 0. DeÐxte ìti an b ∈ A tìte f(b) = 0.

3. DÐnetai o topologikìc q¸roc X = {1, 2, 3, . . .} me thn sumpeperasmènh topologÐa.
A. EÐnai o X Hausdorff? Na dikaiolog sete thn ap�nths  sac.
B. Na upologÐsete thn kleist  j kh A tou A = {2, 4, 6, . . .} ston X. Na dikaiolog sete thn ap�nths  sac.

4. DÐnetai ènac topologikìc q¸roc X. OrÐzoume mia sqèsh ∼ sto X wc ex c:

Dedomènwn a, b ∈ X, orÐzoume to {a ∼ b} na shmaÐnei
{ den up�rqoun xèna anoikt� uposÔnola A, B tou X tètoia ¸ste a ∈ A, b ∈ B kai A ∪B = X}.

Na apodeÐxete ìti aut  h sqèsh eÐnai sqèsh isodunamÐac.

5. 'Estw X o upìqwroc [−1, 1] tou R kai Y o upìqwroc {−1, 1} tou X. JewroÔme thn parak�tw sqèsh
isodunamÐac ∼ ston X × Y :
(a1, a2) ∼ (b1, b2) an kai mìno an isqÔei toul�qiston mÐa apì tic parak�tw sunj kec (1) kai (2):
(1) (a1, a2) = (b1, b2)
(2) a1 = b1 = −1.
A. O q¸roc phlÐko X × Y/ ∼ eÐnai omoiomorfikìc me kapoio gnwstì mac topologikì q¸ro. Me poiìn?
B Na apodeÐxete thn ap�nths  sac sto mèroc A parap�nw.


