
Διάλεξη 19 

Υπολογισμός της Ορίζουσας 

  

 

Μιχάλης Ταρουδάκης 
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det Matn: 

Ορίζουσα : Συνάρτηση (απεικόνιση) 

H Ορίζουσα καθορίζεται από τρεις βασικές ιδιότητες : 

1. Η Ορίζουσα εξαρτάται γραμμικά από τη πρώτη γραμμή του 
πίνακα 
 

2. Η Ορίζουσα αλλάζει πρόσημο εάν εναλλαγούν οι γραμμές 
του πίνακα 
 

3. Η Ορίζουσα του ταυτοτικού πίνακα είναι 1 
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Μη ιδιόμορφος  
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P  πίνακας μετάθεσης det 1P  
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Τριδιαγώνιος πίνακας – πεπερασμένες διαφορές 
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Υπολογισμός με βάση τις ιδιότητες της ορίζουσας 
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Επέκταση σε ένα nxn πίνακα 

       11 1 11 12 10 0 0 0 0 0 0n ` na a a a a   

H ορίζουσα του πίνακα προκύπτει από το άθροισμα των 
οριζουσών n πινάκων των οποίων η πρώτη γραμμή έχει το 
πολύ ένα μη μηδενικό στοιχείο. 

Εφαρμόζουμε την ιδιότητα στην πρώτη γραμμή 
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Επέκταση σε ένα nxn πίνακα 

Τελικά θα έχομε άθροισμα οριζουσών nn  πινάκων 

Καθένας έχει το πολύ n μη μηδενικά στοιχεία.  

Εάν δύο από αυτά βρίσκονται σε μία στήλη θα υπάρχει στήλη 

με μόνο μηδενικά και συνεπώς με μηδενική ορίζουσα. 

 

Επανάληψη της διαδικασίας για 2η γραμμή : n2 πίνακες 

       21 2 21 22 20 0 0 0 0 0 0n ` na a a a a   
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 1 0 0
ii in ija a ....a    

Eάν στην i γραμμή το στοιχείο που δεν είναι μηδενικό βρίσκεται 

στην ji   στήλη, το χαρακτηρίζομε με  

Υπάρχουν n! δυνατές μεταθέσεις του συνόλου {1,…,n} ώστε να 

έχομε τα στοιχεία σε διαφορετικές γραμμές/στήλες 

 

iija
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Εφαρμογή σε πίνακα 3x3 
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Σε ποιες στήλες υπάρχουν μη μηδενικά στοιχεία ; 

(1,2,3)(2,3,1)(3,1,2)(1,3,2)(2,1,3)(3,2,1) 
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Εφαρμογή σε πίνακα 3x3 

11 12 13 11 12 13
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   1 2 3 1 2 3: , , , , Μετάθεση 
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Εφαρμογή σε πίνακα 3x3 
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Εφαρμογή σε πίνακα 3x3 
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11 22 23 12 23 31 13 21 32 11 23 32 12 21 33 13 22 31a a a a a a a a a a a a a a a a a a     

P Πίνακας μετάθεσης σ των γραμμών του 
ταυτοτικού πίνακα 3x3 

 det 1P  
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Εφαρμογή σε πίνακα 3x3 
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Εφαρμογή σε πίνακα 3x3 
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Εφαρμογή σε πίνακα nxn 

P
Πίνακας μετάθεσης σ των γραμμών του 
ταυτοτικού πίνακα nxn 

 det 1P  
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Ανάπτυγμα ως προς την πρώτη γραμμή 
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11C Είναι η ορίζουσα του πίνακα        που 
προκύπτει εάν από τον πίνακα Α αφαιρέσουμε 
την πρώτη γραμμή και την πρώτη στήλη  

11A



19 

Ανάπτυγμα ως προς την πρώτη γραμμή 
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12C Διαφέρει μόνο ως προς το πρόσημο από την 
ορίζουσα του πίνακα        που προκύπτει εάν 
από τον πίνακα Α αφαιρέσουμε την πρώτη 
γραμμή και την δεύτερη στήλη  

12A
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Ανάπτυγμα ως προς την πρώτη γραμμή 

     

 

1 1 12 2

1

detj j jn n

j

a a .....a P C 







 
 

 
 
 



1 jC Διαφέρει μόνο ως προς το πρόσημο από την 
ορίζουσα του πίνακα        που προκύπτει εάν 
από τον πίνακα Α αφαιρέσουμε την πρώτη 
γραμμή και την j στήλη.  
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Θεωρούμε όλες τις μεταθέσεις  σ του {1,2,…n} 
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Ανάπτυγμα της ορίζουσας ως προς την πρώτη γραμμή 
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Ανάπτυγμα της ορίζουσας ως προς την i γραμμή 
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Ανάπτυγμα της ορίζουσας ως προς την i γραμμή 
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Ανάπτυγμα της ορίζουσας ως προς την j στήλη  
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1 2det 2det detn n nA A A  

Για ένα nxn τριδιαγώνιο πίνακα αυτής της μορφής  


